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Kürzeste oder billigste Pfade
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Ein erster Algorithmus
Ideen:
- verwende (temporäre) DIST - Labels
- überschätzte die dist-Werte: DIST [s] = 0 und DIST [v] =∞ für v 6= s
- solange eine Kante (u, v) die ∆-Ungleichung verletzt:

korrigiere DIST [v] auf DIST [u] + cost(u, v)

1. forall v ∈ V do DIST [v]←∞; od
2. DIST [s]← 0;
3. while ∃(u, v) ∈ E mit DIST [v] > DIST [u] + cost(u, v) do
4. DIST [v]← DIST [u] + cost(u, v);
5. od
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Eigenschaften des Algorithmus

a) Es gilt stets DIST [v] ≥ dist(s, v).

b) Wenn DIST [v] <∞, dann existiert ein Pfad von s nach v mit Kosten DIST [v].

c) Die kürzesten Pfade bilden einen Baum T mit Wurzel s.

d) Für jede Kante (v,w) auf einem kürzesten Pfad (Kante in T ) gilt:
dist(s, w) = dist(s, v) + cost(v,w), d.h. ∆-Ungleichung mit Gleichheit.
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Beweis
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